»Agykutatoként azt kivainom hazdm polgdrainak, hogy az agyunkat egyre jobban lefog-
lal6 kiilsé informdcidédradat ellenére képesek legyiink odafigyelni a lélek hangjdra, tobb ezer
éves hagyomdnyainkat hordozo belsé vilagunkra. Csak igy dllithatjuk alkotéképességiinket,
vdgyainkat, az egyiittmiikodé szellem erejét kozos felemelkedéstink szolgdlatdba.”

Idézet Dr. Freund Tamds akadémikus, az elsé Bolyai-dijas
bejegyzésébél a Bolyai Dij Emlékkinyvébe. Budapest, 2000. dprilis 2.
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Orszagos dontd 9. osztaly 2016. marcius 5.

Az 1-4. feladatok megoldasat a valaszlapon a megfelelé helyre tett X-szel je-
16ljétek! Eléfordulhat, hogy egy feladatban tobb valasz is helyes.

1. Egy 2015x2015-6s négyzetracs minden mezdjébe beirtunk egy-egy 1-nél
nem nagyobb abszolutértékli valdés szamot ugy, hogy a négyzetracs barmely
2x2-es négyzetében a szamok Osszege 0. Az alabbiak koziil mennyi lehet a
négyzetracsba beirt dsszes szam dsszege?

(A) 1000 B) 1007 (©) 1008 D) 2015 (E) 2016
2.  Melyik éllitas igaz az aldbbiak koziil?

(A) Egy olyan négyjegyii szam, amelynek 2-2 szamjegye azonos, nem lehet
primszam.

(B) Osszesen ket olyan haromjegyii szam van, amelynek mindhdrom szam-
jegye kiilonbozo és az adott szam primtényezdi koziil valo.

(C) Harom hazaspar el tud ugy helyezkedni egy kor alaku asztal koriil egy
szabalyos hatszég csucsaiban, hogy hdzasparok ne keriiljenek se egy-
mas mellé, se egymdssal szembe.

(D) Egy egész szam pontosan akkor irhato fel két négyzetszam dsszegeként,
ha kétszerese is felirhato két négyzetszam osszegekent.

(E) Ha x> +y* —8x—6y+21=0, akkor 2<x<6 ¢s 1<y <5,

3. Egy legalabb 4 oldali konvex sokszogben 0sszesen hany oldal lehet azonos
hossztisagh a leghosszabb atloval?

(A) 0 (B) I © 2 D) 3 (E) 4

4. Az alabbiak kozil k£ mely értékére igaz, hogy az 1, 2, 3, ..., 1000 szamok
koziil barmely & darabot tordlve, a megmaradd 1000 — k& szam kozott bizto-
san lesz két olyan szam, amelyek koziil az egyik osztdja a masiknak?

(A) 498 (B) 499 (C) 500 (D) 501 (E) 502

A kovetkezo feladatot a valaszlap kijelolt helyén oldjatok meg!

ab+bc+ca . , .
5. Az a, b, ¢ egész szamok olyanok, hogy az ——— tort értéke egész
a+b+c
a’* +b* +c?

szam. Bizonyitsatok be, hogy ekkor is egész szam!

a+b+c
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